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变形矩形和 Ｖ形微屏蔽线传输特性的
矢量有限元计算

孙　海
（乐山师范学院数理学院，四川 乐山６１４０００）

摘　要：微屏蔽线在使用过程中难免会产生变形。本文利用矢量有限元法讨论了矩形微屏
蔽线和 Ｖ形微屏蔽线的变形对其传输特性的影响，其中传输特性包括主模截止波长、单模
带宽和主模电场结构。计算结果显示，两种微屏蔽线的变形对三种传输特性均有较大影

响，这些数值计算结果对两种微屏蔽线在使用过程中出现变形时对整体器件的影响有较强

的指导意义。
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１　引　言
微屏蔽线在微波和单片微波集成电路的设计和

使用过程中，具有特性阻抗宽，辐射损耗和电磁耦合

低等特点［１］，所以近年来很多研究者对各种类型的

微屏蔽线进行了大量的讨论。如：１９９４年林为干院
士等人对Ｖ形、圆形和椭圆形微屏蔽线的特性阻抗
进行了研究［２］；１９９５年和２００１年 Ｃｈｅｎｇ和 Ｐｒａｍａｎ

ｉｃｋ对不对称的Ｖ形和Ｗ形微屏蔽线的特性阻抗进
行了计算［３－４］；孙海等人于 ２０１１年、２０１２年、２０１４
年分别对椭圆形、梯形、矩形微屏蔽线的部分传输特

性进行了计算和讨论［５－７］。

前面的研究都基于微屏蔽线在使用过程中一直

处于稳定的几何结构，但实际使用过程中，微屏蔽线

的几何结构难免会出现变形，几何结构的变形必将



引起屏蔽线传输特性的影响。对变形传输线的研究

主要开始于２００８年，相关文献主要来源于国内兰州
交通大学逯迈教授和陈小强教授团队，从２００８年到
２０１５年，他们集中研究了变形矩形脊波导、变形圆
脊矩形波导、变形双脊波导、变形梯形脊波导、变形

三角形脊波导以及多种组合形变的脊波导传输特性

的变化［８－１５］，而这些研究都集中在均匀波导变形对

传输特性的影响，对非均匀变形传输线的研究尚无

涉猎。故本文主要对非均匀传输线中的变形矩形微

屏蔽线和变形Ｖ形微屏蔽线主模截止波长、单模带
宽和主模电场结构进行讨论。

２　原　理
图１为矩形微屏蔽线和 Ｖ形微屏蔽线变形前

和变形后的横截面示意图，网状部分和白色部分

分别代表加载区域和真空区域，其介电常数分别

为 εｒ和 ε０，信号线用黑色表示，模型边界和信号
线位置大小由符号用 ａ，ｈ１，ｈ２，ｃ，ｃ１，ｃ２，ｂ，ｔ来表
示，σ１至 σ８表示几何边界变形的幅度。在计算过
程中假设εｒ＝２５５，ｈ１／ａ＝０３，ｈ２／ａ＝０２。对矩
形微屏蔽线，假设ｃ／ａ＝０４，而对Ｖ形微屏蔽线假
设 ｃ／ａ＝０５。

图１　未变形和变形矩形、Ｖ形微屏蔽线的横截面示意图
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式（１）中的ｋ０表示真空中的波数，其中 ｎ^表示
外法线方向，与上式等效的变分问题为：
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式中，Ω，ｋｚ和 分别表示积分区域，传播常数和矢

量微分算符，Ｈｔ表示横向磁场，Ｈｚ表示 ｚ方向的磁
场，运用矢量有限元方法进行离散，可得到如下

方程：
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其中：
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代入可以得到：
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其中的上标ｅ和 Ｍ分别表示三角形剖分单元和三
角形单元的总数；ｈｅｔ表示单元ｅ上的横向磁场；而ｈ

ｅ
ｚ

表示ｚ方向的磁场；Ｔ和 β分别表示转置和传播常
数；Ｎ和 Ｌ分别表示由面积构成的矢量基函数和单
元面积的坐标。为了叙述方便，令：
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经过合成，总矩阵方程为：

[ ]Ｓ[ ] ＝ｋ２０[ ]Ｔ [ ] （１２）

可通过求解式（１２）得到主模的截止波长，单模
带宽和场结构等传输特性，其中 ｋ２０表示待求的特
征值。

３　结果和分析
３１　方法验证

为了验证本文所采用方法的正确性和可靠

性，我们首先使用上述推导结果计算了介质加载

双脊波导的截止波长，结果呈现在表１中，与相关
文献比较，计算结果的相对误差均小于３％，可说
明本文所讨论的计算方法是可行的。接下来，将

利用本文的理论推导对变形矩形微屏蔽线和 Ｖ形
微屏蔽线的主模截止波长、单模带宽以及场结构

进行计算。

表１　加载介质双脊波导模型的计算结果对照表（εｒ＝１５ε０，ａ＝１２７，ｂ＝１０１６，ｓ＝２５４，ｄ＝２７９）
Ｔａｂ１Ｃｏｍｐａｒｉｓｏｎｔａｂｌｅｏｆｔｈｅｃｕｔｏｆｆｗａｖｅｌｅｎｇｔｈｉｎｔｈｅｄｉｅｌｅｃｔｒｉｃｌｏａｄｅｄｄｏｕｂｌｅｒｉｄｇｅｄｗａｖｅｇｕｉｄｅ

ＴＥ模
截止波长

本文
文献［１６］ 相对误差／％ 文献［１７］ 相对误差／％

主模 ０１３１１ ０１３０７ ０３１ ０１２９１ １５５

第一高次模 ０３１６３ ０３１５３ ０３２ ０３１３７ ０８２９

第二高次模 ０５２０５ ０５１９６ ０１７ ０５０８０ ２４６

第三高次模 ０６２４７ ０６２３８ ０１４ ０６１９０ ０９３４

第四高次模 ０６５７３ ０６５１８ ０８４ ０６５５０ ０３５１

第五高次模 ０７０５２ ０７０５９ ００９９ ０６９３１ １７４６

３２　变形矩形和Ｖ形微屏蔽线主模截止波长的计算
表２～３分别表示矩形微屏线和Ｖ形微屏蔽线主

模截止波长随 σ１／ａ，σ２／ａ，σ３／ａ，σ４／ａ，σ５／ａ，σ６／ａ，
σ７／ａ，σ８／ａ从００１变化到００５的过程中的变化情
况，每次只改变其中某一个 σｉ／ａ。在计算的时候，

由于模型结构的对称性，对变形矩形微屏蔽线，

σ１／ａ和σ３／ａ、σ４／ａ和σ８／ａ、σ５／ａ和σ７／ａ的变化结
果是一样的；而对 Ｖ形微屏蔽线，σ１／ａ和 σ３／ａ、
σ４／ａ和 σ７／ａ、σ５／ａ和 σ６／ａ的变化结果是一样的，
故没有进行重复计算。

表２　变形矩形微屏蔽线主模截止波长λｃ／ａ的变化情况

Ｔａｂ２Ｔｈｅｃｈａｎｇｅｓｏｆｎｏｒｍａｌｉｚｅｄｃｕｔｏｆｆｗａｖｅｌｅｎｇｔｈ（λｃ／ａ）ｏｆｄｏｍｉｎａｎｔｍｏｄｅｉｎｄｅｆｏｒｍｅｄ
ｒｅｃｔａｎｇｕｌａｒｓｈａｐｅｄｍｉｃｒｏｓｈｉｅｌｄｌｉｎｅ

σｉ／ａ ０ ００１ ００２ ００３ ００４ ００５

σ１／ａ或σ３／ａ １９９６９ １９８４２ １９７２５ １９６１２ １９４９４ １９３７７
σ２／ａ １９９６９ ２００９６ ２０２３７ ２０３６０ ２０５５６ ２０７２５

σ４／ａ或σ８／ａ １９９６９ １９９３２ １９８６０ １９８０７ １９７７１ １９６８６
σ５／ａ或σ７／ａ １９９６９ １９９８２ １９９８９ １９９８６ ２００１３ ２００４１
σ６／ａ １９９６９ ２０００２ ２００２２ ２００４８ ２００６４ ２００９３
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表３　变形Ｖ形微屏蔽线主模截止波长λｃ／ａ的变化情况
Ｔａｂ３Ｔｈｅｃｈａｎｇｅｓｏｆｎｏｒｍａｌｉｚｅｄｃｕｔｏｆｆｗａｖｅｌｅｎｇｔｈ（λｃ／ａ）ｏｆｄｏｍｉｎａｎｔｍｏｄｅ

ｉｎｄｅｆｏｒｍｅｄＶｓｈａｐｅｄｍｉｃｒｏｓｈｉｅｌｄｌｉｎｅ

σｉ／ａ ０ ００１ ００２ ００３ ００４ ００５

σ１／ａ或σ３／ａ ２００５３ １９９２３ １９８０９ １９６８６ １９５５９ １９４４４
σ２／ａ ２００５３ ２０１９５ ２０３４１ ２０４９８ ２０６６２ ２０８３５

σ４／ａ或σ７／ａ ２００５３ １９９９９ １９９３４ １９８６４ １９７９８ １９７４９
σ５／ａ或σ６／ａ ２００５３ ２０１０３ ２０１３４ ２０１８１ ２０２３０ ２０３６２

３３　变形矩形和Ｖ形微屏蔽线单模带宽的计算
表４，表５分别表示矩形微屏线和 Ｖ形微屏蔽

线的单模带宽随 σ１／ａ，σ２／ａ，σ３／ａ，σ４／ａ，σ５／ａ，σ６／
ａ，σ７／ａ，σ８／ａ从００１变化到００５的过程中的变化
情况，每次只改变其中某一个σｉ／ａ。
３４　变形矩形和Ｖ形微屏蔽线电场结构的计算

图２、图３分别表示给出了当σ／ａ＝０．０５（ｉ＝１，
２，…，８）时，矩形微屏线和 Ｖ形微屏蔽线主模电场
结构的变化情况。

３５　变形对两种微屏蔽线传输特性影响的变化规
律小结

（１）从表２和表４可以得出，对变形矩形微屏
蔽线，当σ１／ａ或σ３／ａ和σ４／ａ或σ８／ａ从００１增加
到００５的过程中，主模截止波长和单模带宽均呈下
降趋势；而当 σ２／ａ和 σ６／ａ从００１增加到００５的
过程中，主模截止波长和单模带宽均呈增加趋势；

（２）从表２和表４可以得出，对变形矩形微屏
蔽线，当σ１／ａ或σ３／ａ和σ４／ａ或σ７／ａ从００１增加

到００５的过程中，主模截止波长呈增加趋势，单模
带宽呈减小趋势，该特点较为特殊；

（３）从表３和表５可以得出，对变形 Ｖ形微屏
蔽线，当σ１／ａ或σ３／ａ和σ４／ａ或σ７／ａ从００１增加
到００５的过程中，主模截止波长和单模带宽均呈下
降趋势；而当 σ２／ａ、σ５／ａ或 σ６／ａ从 ００１增加到
００５的过程中，主模截止波长和单模带宽均呈增加
趋势；　　

（４）从表２～表５可以得出，从模型结构总体上
来看，变形矩形微屏蔽线和变形 Ｖ形微屏蔽线的在
σｉ／ａ的变化过程中，主模截止波长和单模带宽呈现
相似的变化趋势。

（５）从图２和图３可以得出变形对主模场结构
影响主要包括：主模电场分布随模型几何结构变形

而变形，表现为电场结构的不对称性，变形部分场线

较为集中，说明在变形周围有能量集聚，其他未变形

部分场线分布和未变形微屏蔽线相似，说明主模场

结构分布的改变主要体现在变形处。

表４　变形矩形微屏蔽线单模带宽λｃ１／λｃ２的变化情况
Ｔａｂ４Ｔｈｅｃｈａｎｇｅｓｏｆｓｉｎｇｌｅｍｏｄｅｂａｎｄｗｉｄｔｈ（λｃ１／λｃ２）ｉｎｄｅｆｏｒｍｅｄｒｅｃｔａｎｇｕｌａｒｓｈａｐｅｄｍｉｃｒｏｓｈｉｅｌｄｌｉｎｅ

σｉ／ａ ０ ００１ ００２ ００３ ００４ ００５

σ１／ａ或σ３／ａ １１９０１ １１８５７ １１８０７ １１７５２ １１７０６ １１６７２
σ２／ａ １１９０１ １１９８８ １２１０５ １２２３５ １２３６３ １２４８９

σ４／ａ或σ８／ａ １１９０１ １１８６５ １１８２６ １１７２０ １１６４７ １１６３８
σ５／ａ或σ７／ａ １１９０１ １１８７７ １１８５２ １１８４３ １１７４７ １１７０３
σ６／ａ １１９０１ １２１２１ １２３７６ １２６３０ １２９４３ １３２４７

表５　变形Ｖ形微屏蔽线单模带宽λｃ１／λｃ２的变化情况
Ｔａｂ５Ｔｈｅｃｈａｎｇｅｓｏｆｓｉｎｇｌｅｍｏｄｅｂａｎｄｗｉｄｔｈ（λｃ１／λｃ２）ｉｎｄｅｆｏｒｍｅｄＶｓｈａｐｅｄｍｉｃｒｏｓｈｉｅｌｄｌｉｎｅ

σｉ／ａ ０ ００１ ００２ ００３ ００４ ００５

σｉ／ａ或σ３／ａ １４３６２ １４２９３ １４２２８ １４１６６ １４１０２ １４０４０
σ２／ａ １４３６２ １４４８０ １４６０２ １４７３１ １４８５６ １４９８１

σ４／ａ或σ７／ａ １４３６２ １４１９５ １４１７１ １４０４９ １４００４ １３９６９
σ５／ａ或σ６／ａ １４３６２ １４２３４ １４２９３ １４３６９ １４４２３ １４２７２

４８８ 激 光 与 红 外　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　 第５２卷



（ａ）未变形矩形微屏蔽线主模场结构

（ｂ）σ／ａ＝０．０５时矩形微屏蔽线主模场结构

（ｃ）σ２／ａ＝０．０５时矩形微屏蔽线主模场结构

（ｄ）σ４／ａ＝０．０５时矩形微屏蔽线主模场结构

（ｅ）σ５／ａ＝０．０５时矩形微屏蔽线主模场结构

（ｆ）σ６／ａ＝００５时矩形微屏蔽线主模场结构

图２　矩形微屏蔽线主模场结构图随某一个σｉ／ａ变化而

引起的变化情况

Ｆｉｇ２Ｔｈｅｃｈａｎｇｅｓｏｆｆｉｅｌｄｐａｔｔｅｒｎｓｏｆｔｈｅｄｏｍｉｎａｎｔｍｏｄｅｉｎ

ｒｅｃｔａｎｇｕｌａｒｓｈａｐｅｄｍｉｃｒｏｓｈｉｅｌｄｌｉｎｅｓｖｅｒｓｕｓσｉ／ａ

（ａ）未变形Ｖ形微屏蔽线主模场结构

（ｂ）σ１／ａ＝０．０５时Ｖ形微屏蔽线主模场结构

（ｃ）σ２／ａ＝０．０５时Ｖ形微屏蔽线主模场结构

（ｄ）σ４／ａ＝０．０５时Ｖ形微屏蔽线主模场结构

（ｅ）σ５／ａ＝０．０５时Ｖ形微屏蔽线主模场结构图

图３　Ｖ形微屏蔽线场主模场结构图随某一个σｉ／ａ变化

而引起的变化情况

Ｆｉｇ３Ｔｈｅｃｈａｎｇｅｓｏｆｆｉｅｌｄｐａｔｔｅｒｎｓｏｆｔｈｅｄｏｍｉｎａｎｔｍｏｄｅｉｎ

Ｖｓｈａｐｅｄｍｉｃｒｏｓｈｉｅｌｄｌｉｎｅｓｖｅｒｓｕｓσｉ／ａ

４　结　论
本文利用矢量有限元方法对变形矩形和 Ｖ形

微屏蔽线的传输特性进行了计算，主要讨论了两种

变形微屏蔽线的主模截止波长，单模带宽和主模场

结构特性，通过计算分析，两种微屏蔽线在使用过程

中的变形，会对上述三种传输特性均引起相应的改
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变，这些计算结果必将丰富两类微屏蔽线在新型微

波和毫米波器件中的设计和应用。
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